Barem clasa a XII-a

(OLM 2014-etapa locald)

Of. 10 p
Subiectul 1.

a) Aritaim mai intdi ca ab’ =b’a.

Avem: ab® =abaa™'b=ba’ba"'b=(ba* \ba~'b)=ba*(ba’b)=(ba* aba)=ba’ba =b*a. Am folosit ca a* =e. (15p)

b) Demonstrim acumci ab™'* =b>*""q.
Avem succesiv:

ab™ =ap? )" =a-b> B b2 =B a-b . B =B bbb == bbb a=

=( 2)1007 .a=b"".a. Folosind ci b**"* =b,avem ab=ba=>aba=ba’. Dar aba=ba’b, deci ba* =ba’b si

simplificand la stinga cu ba’, obtinem b = e.

Subiectul II.

(5p)

a) Vf,f,eG=(f, cf,)x)=f (f,(x)=abx+3-3ab=f,(x),YxeR=f of =f,h G (15p)

b) Elementul neutru este f, € G, simetricul elementului f, € geste f, € G , o este asociativa

a

(15p)

o Pentru a=1, f,(x)=xare ordinul 1. Pentru a # 1, £’ (x)=a"x+(1—a")-3 este de ordin finit

daca fa(n) =f,deci a" =1=a=-1, f (x)=—x+6 are ordinul 2

Subiectul III.
Cu schimbarea de variabila x= - t, avem:
[~ (arcsin(—1))° r% (aresint)® 2 (aresinx)?®
[ = } * - S ».}?« (""dtj - ! - - dt = f (\ - ¥ d:t;
Y1 N¥l=—t"+]1-—1 oWl =1+ ~1 1Nl —x*+1—%
Prin adunare, obtinem:
' 352 ) o £ 1 _l %
2l = J (arcsinx)® - k - + )ci:;z =
Jogin Vi—=x*+l1l+x Vi—-%x*+1l~—%
rl1/2 5 ! 2 4 % /2 r ¥ - -
, . 2(v1—x*+1}) ‘ ) . 2(vl—x"+1
= i (arcsinx)- - ( s } (arcsinx)® - — - ) —dx =
Joyse (V1—x%x% +1)* —x° Joyn (1 —x*+vV1~—-x%)
~1/2 ¢ Y- ~172 ¢ . - 1 :
arcsinx) arcsinx) 2 172 2 me T
= J }—————:—dx= 2 E———————;—-«i:r:=-lilarcsin:{)" = — {—j =1=—
wyiz N1 —x= Jo YL 3 i 3 B/ 648

Subiectul IV.
S'(x)(2+sinx)— f(x)cosx

f (x) (sin 2x+4cos x) si de aici se obtine

Relatia G'(x) = g(x)conduce la

(2+sinx)2
S'(x) = COS_X +2cosx(2+sinx)2.
f(x) 2+sinx
< f’(x) cosSXx . 2 .. .
Rezulti I dx = I ————dx+2 I cosx(2+sinx) dxsi prin urmare se obtine
f(x) 2+sinx

%(Z‘FSinX)S

lnf(x) =ln(2+sinx)+%(2Jrsinx)3 +1n|€| = f(x) =|€|-e -(2+sinx).

(10p)

(10p)

(10p)

(10p)



